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Exercice 1. On considére, pour n > 3, I’équation
(B,) 2" +a2*+22-1=0.
(1) On introduit la fonction f,, : x +~ 22 + 2%+ 2z — 1. Montrer que f réalise une bijection de
[0; +00[ dans un intervalle J & déterminer. Quelles sont les variations de f~1?
(2) Montrer alors que (E,) posséde une unique solution strictement positive, que I’'on notera
x,. Montrer de plus que, pour tout n > 3,

0< <1
T 5

(3) Montrer que (z,) est croissante.

(4) En conclure que (z,) converge vers un réel £ dont on donnera un encadrement.

(5) En utilisant un encadrement de x,, montrer que z!' tend vers 0, si n tend vers +o0.
(6) Conclure quant a la valeur de /.

Exercice 2. Montrer que I’équation 23" + n"z" — 1 = 0 admet une unique solution strictement
positive, notée a,,. Montrer que a,, < 1/n et en déduire la limite de la suite (a,).

Exercice 3. (D’aprés EDHEC 2000) Pour tout entier n supérieur ou égal a 1, on définit la
fonction f, par
Vo € Ry, fu(v)=2a"+92° — 4.
(1) (a) Montrer que 'équation f,(z) = 0 admet une unique solution strictement positive,
notée u,,.
Calculer u; et us.

2
(c) Veérifier que Vn € N*, w,, €]0, 5[

)
)
) Montrer que, pour tout z élément de |0, 1], on a f,11(z) < fu(x).

) En déduire le signe de f,(u,11), puis les variations de la suite (u,).
)

)

)

Déterminer la limite de (u]}) lorsque n tend vers +oo.
Donner enfin la valeur de 4.



